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Aufgabe 1. (6 Punkte)
Seien f : R — R eine differenzierbare Funktion und o € R. Beweise, dass die Funktion
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Aufgabe 2. (6 Punkte)
Bestimme, fiir welche Werte des Parameters a € R das uneigentliche Integral
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existiert, und berechne in diesen Féllen dessen Wert.
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Aufgabe 3. (6 Punkte)

Bestimme das Taylor—Polynom T (d.h., bis einschlieRlich Termen 3. Ordnung) der
Funktion f: R — R, f(z) := sin(sinz) um & = 0 und beweise, dass
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fiir kleine |z| gilt.
Fir klewe I,
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Aufgabe 4. (6 Punkte)

Beweise oder widerlege, dass der metrische Raum (R, d) mit der Metrik

|z — g

d(z,y) = T o]

z,y € R,

(a) vollsténdig;

(b) beschréinkt;

(¢) kompakt
ist.
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Aufgabe 5. (6 Punkte)
Seien o > 1 und s > 0 reelle Zahlen.

(a) Finde alle lokalen Extrema der Funktion f:Rso X Ryo = R, f (z,y) = z*+y%,
unter der Nebenbedingung h(z,y) =z +y — s =0.

(b) Beweise, dass (s /2,8/2) ein globales Minimum von % unter der Nebenbedingung
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